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Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala a judetului Alba, 13 februarie 2015

SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE - CLASA a Vl-a

Problema 1. Rezolvati in multimea numerelor naturale ecuatiile:

x+3%2-2  x452-2
a + =
) — ;
x—2+3%2  x-245%  x-2+7%

x—2+1972 n x—2+1992 — 9999

b) 3 T 5 7 197 199
SOIULIC. @) XX = 2 oottt e 2 puncte
D) 23+ 5+ T+ 24199 = 9999, 2 puncte
1 1 1 1
(=2 (GH3+2 4+ 055) #9999 =9999 .. 2 puncte
X T e 1 punct

Problema 2. Se considera numerele naturalea =n-(n+1)-(n+2)+8 si b = 6% unden

este un numar natural oarecare.
a) Aratati ca numarul 36 se poate scrie ca suma de trei cuburi perfecte.
b) Determinati restul impartirii lui a la 3.
C) Aratati ca numarul b se poate scrie ca suma de trei cuburi perfecte.

Solutie. @) 36 = 13 4 23 + 33 2 puncte
D) MM 1) - (4 2) f 3 i 2 puncte

T o 2 s 1 punct

C) A=3k+ 2,k EN . e 1 punct
b=63%2=63%134+23+33)=(6")2+@2-6"3+(3-6%3 ............... 1 punct

Problema 3. Determinati considerd unghiurile adiacente ¥AOB, «BOC, «COD si «DOE astfel incat
punctele E, O si A sa fie coliniare. Stiind cd: 4-m(xAOB) = m(«xBOC), m(xBOC) =

m(«DOE) _ m(qcom. Determinati masurile unghiurilor <AOB, «BOC,

g- m(«COD) si
«COD si «DOE.

Solutie. Cazul 1. 0 € (AE)

m(<xAOB) = x
D m(<«BOC) = 4x
C M(&COD) = S (77 2 puncte
m(<«DOE) = 8x
Xx+4x+5x+8x=180"......c...ooiii. 1 punct
5 X =10 1 punct
m(%AOB) = 10°,  m(«BOC) = 40’
. 0 m(«COD) = 50", m(«xDOE) =80".......... 1 punct
A E
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Cazul 2. A € (OF) sau E € (0OA) se acordi 2 puncte. In cazul in care un elev rezolva doar cazul 2 se
acorda 5 puncte pentru acest caz.

Problema 4. Doua unghiuri complementare au o latura comuna si bisectoarele lor determind un unghi de
25°. Se accepti cd una din laturile celor doud unghiuri apartine interiorului unghiului format de cele

doua bisectoare.
a) Demonstrati ca cele doud unghiuri nu pot fi adiacente.

b) Determinati masurile celor doua unghiuri.

Solutie.
a) Daci sunt adiacente, atunci m(XEOF) = 45°. Contradictie

CUIPOLEZA. .ovviitii it eie e, 3 puncte
b) Folosind notatiile de pe figura si ipoteza avem:
x—y=25;2x+2y =90

Finalizare m(<«A0B) = 70’ si m(xB0OC) = 20°
2 puncte

2 puncte




